


 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

المساحة بين منحنيين

شرائح وأقراص وحلقات: الحجم 

الاحجام بالأصداف الاسطوانية

طول القوس ومساحةالسطح

حركة المقذوفات

ةتطبيقات التكامل على الفيزياء والهندس

الاحتمال

 تطبيقات على التكامل المحدود – 6
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ن  ن منحنيي   المساحة المحصورة بي 

ي هذا القسم ، 
. هناك بالفعل حالتان سننظر فيهما   ف  ي إيجاد المساحة بي   منحنيي  

 .سننظر ف 

ي الحالة الأولى ، نريد تحديد المنطقة الواقعة بي   
ة   y = g (x)و   y = f (x)ف  ي الفتر

ا أن   [a,b]   ف 
ً
ض أيض  سنفتر

 (x)g f (x) ≥  ي البداية
 .انظر إلى الرسم التخطيطي التالىي للحصول على فكرة عما سننظر إليه ف 

 

 

           𝑨 = ∫ 𝒇(𝒙) − 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙
𝒃

𝒂
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مع d[c, [على الفترة  x = g (y)و  x = f (y)الحالة الثانية متطابقة تقريباً مع الحالة الأولى. سنقوم هنا بتحديد المساحة بين

  g (y) f (y) ≥ 

 

 

             𝑨 = ∫ 𝒇(𝒚) − 𝒈(𝒚) 𝒅𝒚
𝒅

𝒄
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 أوجد المساحة المحصورة بين المنحنيين على الفترة المعطاه

                 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑, 𝒈(𝒙)  =  𝒙 𝟐 −  𝟏   , 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟑 
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  أوجد المساحة المحصورة بين المنحنيين على الفترة المعطاه

                 𝒇(𝒙) = 𝒄𝒐𝒔𝒙  , 𝒈(𝒙) =  𝒙 𝟐 + 𝟐   , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 أوجد المساحة المحصورة بين المنحنيين على الفترة المعطاه

                 𝒇(𝒙) = 𝒆𝒙 , 𝒈(𝒙) =  𝒙 − 𝟏   , −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟎 
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 ارسم وأوجد مساحة المنطقة التي تحددها تقاطعات المنحنيات
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ارسم واوجد مساحة المنطقة المحصورة بين المنحنيات المعطاة . اختر متغير التكامل بحيث تتم كتابة المساحة كتكامل  

 واحد  
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شرائح وأقراص وحلقات  –الحجم   
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ائح وأقراص وحلقات  –الحجم  شر  

 الاحجام بالتقطيع 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑽 = ∫ 𝑨(𝒙) 𝒅𝒙
𝒃

𝒂

 

 

 

𝒚أوجد حجم المجسم الذي قاعدتة محصورة بين المنحنيين   = 𝒙𝟐   و𝒚 = √𝒙  في الحالات المشار إليها 

a)  المقاطع العرضية على شكل مربع 
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b) المقاطع العرضية على شكل مثلث متساوي الاضلاع 

 

 

 

 

c) المقاطع العرضية على شكل نصف دائرة 

 

 

 

 

 

 xمقاطع عرضية مربعة متعامدة على محور 

 

 

 

 

 

 

 xمقاطع عرضية على شكل نصف دائرة متعامدة على محور 
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  A(x)اوجد حجم المجسم الذي مساحة مقطعة العرضي 
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ي ممفيس 
الهرم باستخدام هذه    تقريبًا. جد حجم   100وارتفاعها    180قاعدة مربعة يبلغ طول ضلعها   للهرم ف 

 ..القياسات 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

احسب حجمه   قدم. 750قاعدة مربعة طول ضلعها  من  ويرتفع  قدم،  500يبلغ ارتفاع الهرم الأكبر في الجيزة 

 .التكامل باستخدام
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 . احسب حجم هذا البناء  ft 375ضلعها   طول

 

 

 

 

 

 

 

   ft 300   بقاعدة مربعة طول ضلعها ft 160 جد حجم هرم ارتفاعه أو
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الجدول.   المقطع العرضي لشرائح متجاورة لورم كما هو مذكور في  MRIعلى فرض أنّ فحص تصوير

 استخدم قاعدة سمبسون لتقدير الحجم 
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 طريقة الأقراص
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= 𝒚المنطقة المحدودة بواسطة    𝟐 −  𝒙, 𝒚 = = 𝒙و    𝟎   حول  𝟎 

a)   المحور 𝒙 
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 طريقة الحلقات 
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(𝒂) 𝒚 − 𝒂𝒙𝒊𝒔 
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 حركة المقذوفات 

𝒉′′(𝒕)  =  −𝑔        قانون نيوتن الثاني يعطينا

𝒈 = 𝟗. 𝟖 𝒎/𝒔𝟐       𝒐𝒓      𝒈 = 𝟑𝟐 𝒇𝒕/ 𝒔𝟐 

𝒉𝒊𝒏𝒕 ∶ 𝒉(𝒕) = −
𝟏

𝟐
𝒈𝒕𝟐 + 𝒗𝟎𝒕 + 𝒉𝟎                    𝒙(𝒕) = 𝒗𝟎𝒕 + 𝒙𝟎 

 𝒚′(𝟎)و    𝒚(𝟎)حدد الشروط الابتدائية 

 

a) 80ارتفاع  من  جسم أسُقِط ft 

 

b) 100ارتفاع  من  جسم أسُقِط ft 

 

c)  60 أطلق جسم من ارتفاع ft  10 مع سرعة متجهة صعودا ft/s   . 

 

d)  20 أطلق جسم من ارتفاع ft    4   ع سرعة متجهة نزولا ft/s   
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 معادلة لحركة قذيفة جنونية 

 قانون نيوتن الثاني المطبق على الحركة الجانبية لقذيفة الكرة الجنونية  

𝒎𝒙′′(𝒕)  =  −𝟎. 𝟏 𝒔𝒊𝒏(𝟒𝜽). 

.𝟎كتلة كرة البيسبول حوالي   𝟎𝟗𝟖 𝒌𝒈   لدينا الأن 

𝒙′′(𝒕)  =  −𝟏𝟎 𝒔𝒊𝒏(𝟒𝝎𝒕 + 𝜽𝟎) 

𝒙′(𝟎)مع شروط ابتدائية    =  𝟎  𝒙(𝟎) =     و    𝟎 
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