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 أوجد الدالة الأصلية
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∑ 𝒊𝟐

𝟐𝟎

𝒊=𝟏

 =  𝟏𝟐  +  𝟐𝟐  +  𝟑𝟐  + ⋅ ⋅ ⋅  + 𝟐𝟎𝟐 

 

𝒊𝟐 للإشارة إلى أننا نجمع حدودًا معاً لها الصيغة 
𝒊 ، بدءًا من  = 𝒊 وانتهاءً ب  𝟏 =    𝒊     . يسُمى المتغيّر𝟐𝟎

 مؤشر المجموع 
 

 

∑ 𝒂𝒊

𝒏

𝒊=𝟏

 =  𝒂𝟏  +  𝒂𝟐  +  𝒂𝟑  + ⋅ ⋅ ⋅  + 𝒂𝒏 

 

 
 اكتب في صورة رمز المجموع
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 .موجباً صحيحًا عددًا 50 أول مربّعات مجموع
 
 
 
 
 
 

 موجباً صحيحًا عددًا  50 أول مجموع مربعّ
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 .موجبة  أعداد صحيحة 10الجذر التربيعي لمجموع أول 
 
 
 
 
 
 

 اكتب كل الحدود واحسب المجموع 
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 2.2و  2.1حساب المجموع باستخدام النظريتين  
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          𝒇 (𝒙) =  𝒙𝟐  +  𝟒𝒙;    𝒙 =  𝟎. 𝟐, 𝟎. 𝟒, 𝟎. 𝟔, 𝟎. 𝟖, 𝟏. 𝟎;     𝜟𝒙 =  𝟎. 𝟐;       𝒏 =  𝟓 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      𝒇 (𝒙) =  𝟑𝒙 +  𝟓;     𝒙 =  𝟎. 𝟒, 𝟎. 𝟖, 𝟏. 𝟐, 𝟏. 𝟔, 𝟐. 𝟎;     𝜟𝒙 =  𝟎. 𝟒;    𝒏 =  𝟓 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
         𝒇 (𝒙) =  𝒙𝟑  +  𝟒;    𝒙 =  𝟐. 𝟎𝟓, 𝟐. 𝟏𝟓, 𝟐. 𝟐𝟓, 𝟐. 𝟑𝟓, . . . , 𝟐. 𝟗𝟓;      𝜟𝒙 =  𝟎. 𝟏;    𝒏 =  𝟏𝟎 
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 60mi/hمتجهة  وسرعة  ساعتين، لمدة    50mi/hمتجهة سرعة لها سيارة أنّ  فرض على
   60mi/hمتجهة  وسرعة  دقيقة 30 لمدة  70mi/h وسرعة متجهة واحدة، ساعة لمدة
 المقطوعة  المسافة جد. ساعات 3 لمدة

 

 

 

 

 

 

 

 

    متجهة وسرعة  واحدة، ساعة لمدة 50mi/h  متجهة  سرعة لها سيارة أنّ  فرض على
40mi/h  60   متجهة  وسرعة واحدة، ساعة  لمدةmi/hمتجهة وسرعة دقيقة 30 لمدة   

55mi/h   المجتازة المسافة جد. ساعات 3 لمدة 
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 المساحة 
 

 

 

 

 

 

 𝒙𝟎  =  𝒂,        𝒙𝟏  = 𝒙𝟎  +  ∆𝒙,        𝒙𝟐  =  𝒙𝟏  +  ∆𝒙     وهكذا بصورة عامة 

𝒙 𝒊 =  𝒙𝟎  +  𝒊∆𝒙, 𝒇𝒐𝒓 𝒊 =  𝟏, 𝟐, . . . , 𝒏 
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𝒇 (𝒙)أوجد قيمة تقريبية لمساحة المنطقة تحت المنحنى      =  𝟐𝒙 −  𝟐𝒙𝟐   [1 ,0]على الفترة  

 مستطيلات   5باستخدام 

   𝑨 ≈ 𝑨𝟓 = ∑ 𝒇(𝒙𝒊)∆𝒙 =

𝟓

𝒊=𝟏

 

(a)  نقطة النهاية اليمنى  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(b)  نقطة النهاية اليسرى 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(c)  نقطة المنتصف 
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تقترب من  nA فأن قيمة    nلاحظ أنه كلما كبرت 
𝟏

𝟑
    

 

𝒇 (𝒙)أوجد قيمة تقريبية لمساحة المنطقة تحت المنحنى  =  𝒔𝒊𝒏𝒙   𝟎] على الفترة, 𝝅],    

 مستطيلات  4باستخدام 

 

  نقطة النهاية اليمنى 
 
 
 
 
 
 
 
 

 نقطة النهاية اليسرى        
 
 
 
 
 
 

 نقطة المنتصف 
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 لتقدير المساحة تحت المنحنى باستخدام   المعطاةاستخدم قيم الدالة 

 

 

  

 

 نقطة النهاية اليسرى 

 

 

 

 

 

  

 نقطة النهاية اليمنى 

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 

 نقطة النهاية اليسرى 

 

 

 

 

 

  

 نقطة النهاية اليمنى 
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 مستطيلات وقواعد القيم   nباستخدام  المعطاةقرب المساحة تحت المنحنى على الفترة 

 

  𝑨 ≈ ∑ 𝒇(𝒙𝒊)∆𝒙

𝒏

𝒊=𝟏

 

  𝑹;   𝒙𝒊 = 𝒂 + ∆𝒙𝒊       𝑳;  𝒙𝒊 = 𝒂 + ∆𝒙(𝒊 − 𝟏)        𝑴;  𝒙𝒊 = 𝒂 + ∆𝒙 (𝒊 −
𝟏

𝟐
)  

             𝒚 =  𝒙𝟐  +  𝟏       𝒐𝒏 [𝟎, 𝟏],       𝒏 =  𝟏𝟔 
  

a)  نقطة النهاية اليمنى 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

b)  نقطة النهاية اليسرى 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

c)  نقطة المنتصف 
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                𝒚 = √𝒙 +  𝟐 𝒐𝒏 [𝟏, 𝟒], 𝒏 =  𝟏𝟔 
 

a)  نقطة النهاية اليمنى 
 
 
 
 
 
 
 
 

b)  نقطة النهاية اليسرى 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

          𝒚 =  𝒄𝒐𝒔 𝒙           𝒐𝒏 [𝟎,
𝝅

𝟐
],         𝒏 =  𝟓𝟎 

a)  نقطة النهاية اليمنى 
 
 
 
 
 
 
 

b) منتصف نقطة ال 
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 استخدم مجموع ريمان والنهاية لإيجاد قيمة المساحة الدقيقة تحت المنحنى 

 

      𝒚 =  𝟑𝒙                𝒐𝒏  [𝟎, 𝟑] 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

             𝒚 =  𝒙𝟐 +  𝟏            𝒐𝒏  [𝟎, 𝟏] 
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             𝒚 =  𝒙𝟐  +  𝟑𝒙                   𝒐𝒏 [𝟎, 𝟐] 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

           𝒚 =  𝟑𝒙𝟐                            𝒐𝒏  [𝟏, 𝟑] 
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= 𝒚 منحنى تحت  المساحة  أنّ  وضّح  𝒂𝒙𝟐  0   حيث ≤ x ≤ b  هي 
𝟏

𝟑
  الارتفاع في مضروبة  القاعدة 

(
𝟏

𝟑
𝒃 ∙ 𝒂𝒃𝟐) 
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 التكامل المحدود  
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 n =6استخدم قاعدة نقطة المنتصف لتقدير قيمة التكامل باستخدام 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 n =6استخدم قاعدة النهاية اليمنى لتقدير قيمة التكامل باستخدام 
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 أوجد قيمة التكامل بحساب نهاية مجموع ريمان 
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 خواص التكامل المحدود 
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 أكتب )مجمل( المساحة المعطاة في صورة تكامل أو ناتج جمع تكاملات 
 

= 𝒚           وتحت   𝒙 المساحة فوق المحور  𝟒 −  𝒙𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

= 𝒚  وتحت  𝒙 المساحة فوق المحور  𝟒𝒙 −  𝒙𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

= 𝒚وفوق     𝒙 المساحة تحت المحور  𝒙𝟐  −  𝟒  
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= 𝒚وفوق      𝒙 المساحة تحت المحور  𝒙𝟐  −  𝟒𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

= 𝒚   والمحورالمساحة بي     𝒔𝒊𝒏 𝒙    𝒙      𝟎  لـ ≤  𝒙 ≤  𝝅    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

= 𝒚   والمحورالمساحة بي     𝒔𝒊𝒏 𝒙    𝒙      لـ−
𝝅

𝟐
≤ 𝒙 ≤

𝝅

𝟒
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9 

10 

11 



 

 

 

7 ahatta.math@gmail.com Grade 12 Advanced 

 

TERM 3 (2025-2026) 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

The Featured Program 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12 

13 

14 



 

 

 

8 ahatta.math@gmail.com Grade 12 Advanced 

 

TERM 3 (2025-2026) 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

The Featured Program 

 نحصل على تكامل يمثل القيمة المتوسطة 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 احسب القيمة المتوسطة للدالة في الفترة المعطاة
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 استخدم نظرية القيمة المتوسطة في التكامل لتقدير قيمة التكامل 
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 التي تحقق نتيجة نظرية القيمة المتوسطة في التكامل   cأوجد قيمة  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 استخدم خواص التكامل المحدود لكتابة تعبير في صورة تكامل منفرد 
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 ارسم المساحة المناظرة للتكامل 
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∫استخدم التمثيل البياني لتحديد ما إذا كانت   𝒇(𝒙)𝒅𝒙
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𝟎
 موجبة أم سالبة     
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 استخدم القوانين الهندسية لحساب التكامل

 

             ∫ 𝟑𝒙𝒅𝒙
𝟐

𝟎

 

 
 
 
 
 
 
 

              ∫ √𝟒 − 𝒙𝟐𝒅𝒙
𝟐

𝟎

 

 
 
 
 
 
 
 
 

               ∫ √𝟗 − 𝒙𝟐𝒅𝒙
𝟎

−𝟑
 

 
 
 
 
 
 
 
 

              − ∫ √𝟏𝟔 − 𝒙𝟐𝒅𝒙
𝟒

−𝟒

 

 
 
 
 
 
 

36 

a 

c 

b 

d 



 

 

 

0 ahatta.math@gmail.com Grade 12 Advanced 

 

TERM 3 (2025-2026) 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

The Featured Program 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 النظرية الأساسية لحساب التفاضل والتكامل

س الدر     (5-5)  



 

 

 

1 ahatta.math@gmail.com Grade 12 Advanced 

 

TERM 3 (2025-2026) 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA AHMED ATA 

The Featured Program 

 (5-5)   سالدر 

 النظرية الأساسية لحساب التفاضل والتكامل 
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 أوجد المساحة المعطاة 
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= 𝒚وفوق     𝒙 المساحة تحت المحور  𝒙𝟐  −  𝟒𝒙 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

= 𝒚مساحة المنطقة المحدودة بين    𝒙𝟐  و 𝒙 =  𝒙والمحور   𝟐 
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= 𝒚مساحة المنطقة المحدودة بين    𝒙𝟑  و 𝒙 =  𝒙والمحور   𝟑 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

= 𝒚   والمحوربي   مساحة المنطقة المحدودة   𝒔𝒊𝒏 𝒙    𝒙      𝟎  لـ ≤  𝒙 ≤  𝝅    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

= 𝒚   والمحوربي   مساحة المنطقة المحدودة   𝒔𝒊𝒏 𝒙    𝒙      لـ −
𝝅

𝟐
 ≤  𝒙 ≤  
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 𝒇′(𝒙)أوجد الاشتقاق  
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